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Integration 

There are two types of integration : 

1- Indefinite integration . 

2- definite integration . 

 

We will study the indefinite integration , and the rules of 

indefinite integration are : 

a) ∫                                  

Example 1: 

∫       

Example 2: 

∫          

Example 3: 

∫            

 

b) ∫       
    

   
                                  

Example 1: 

∫     
  

 
   

Example 2: 

∫       
   

  
   

Example 3: 

∫       
   

  
   

Example 4: 

∫        
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c) ∫( ( )   ( ))   ∫ ( )    ∫ ( )    

Example 1: 

∫(    )    ∫     ∫      

Example 2: 

∫(    )    ∫      ∫     

d) ∫    ( )     ∫ ( )                                      

Example: 

∫             ∫      

e) ∫                                                               

Example 1: 

∫           

Example 2: 

∫                   

Example 3: 

∫       ∫       
 

 
 
 

 
∫         

 

 
       

Example 4: 

∫        ∫        
  

  
 
 

  
∫     (  )    
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f) ∫    (  )           (  )                                      

∫   (  )          (  )    

∫    (  )          (  )    

∫    (  )           (  )    

∫   (  )     (  )         (  )    

∫   (  )     (  )          (  )    

Example 1: 

∫   ( )         ( )    

Example 2: 

∫   (  )           (  )    

Example 3: 

∫   (   )           (   )    

Example 4: 

∫    (   )     ∫    (   )       
  

  
 
 

  
∫    (   )  (  )    

 
 

  
   (   )    
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Example 5: 

∫    (   )     ∫    (   )     
  

  
 
 

  
∫    (   )       

  
 

  
   (   )    

Example 6: 

∫   (√ )     (√ )  
 

 √ 
       (√ )    

Example 7: 

∫   (  )     (  )      ∫   (  )     (  )       
 

 

 
 

 
∫    (  )     (  )        

 

 
   (  )    

Example 8: 

∫   (√ )     (√ )  
 

√ 
  

 ∫   (√ )     (√ )  
 

√ 
    

 

 

  ∫   (√ )     (√ )  
 

 √ 
        (√ )    
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g) ∫                  
         

   
                                                                 

Example 1: 

∫           
      

 
   

Example 2: 

∫                      
        

 
   

Example 3: 

∫ √         (
 

√ 
)    

 ∫ √         (
 

√ 
)      

 

 
  ∫ √         (

 

 √ 
)    

   
 √       

  
   

Example 4: 

∫                          
           

  
   

Example 5: 

∫                              ∫                               
 

 

 
 

 
∫                               

 

 
 
           

 
   

Example 6: 

∫                            ∫                             
  

  

 
 

  
∫                                 
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h) ∫
     

    
      (    )                                                        

Example 1: 

∫
 

 
            

Example 2: 

∫
       

      
                

Example 3: 

∫
         

        
                 

Example 4: 

∫
        

        
    ∫

        

        
     

 

 
 

 

 
∫

          

        
    

 

 
                

Example 5: 

∫
         

         
    ∫

         

         
     

  

  

 
 

  
∫

            

         
 

 

  
               

Example 6: 

∫
          

        
    ∫

          

        
     

  

  
 

 

  
∫
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 Examples : 

(1) 

∫     (  )    (  )     

∫(   (  ))    (  )     ∫(   (  ))    (  )     (
  

  
) 

 
 

  
∫(   (  )) (     (  ))     

 

  
 
(   (  )) 

 
   

 
 

  
 (    (  ))    

 

(2) 

∫     ( )    ( )    

∫     ( )    ( )    ( )     ∫(    ( ))    ( )    ( )     
(    ( )) 

 
   

 

(3)  ∫
 

     ( )
    ∫

 

 

   ( )
      (  ( ))    

 

(4)  ∫
     

      
    ∫

     

      
    

 

 
 
 

 
∫
(       )

      
    

 

 
   (      )    

 

(5)  ∫
 √    

√ 
    ∫ (

 √ 

√ 
 

 

√ 
)   ∫

 √ 

√ 
   ∫

 

√ 
   ∫ √  

 

√ 
   ∫

 

 
 
 

     

 ∫ √  
 

√ 
    

 

 
  ∫   

 
      ∫ √  

 

 √ 
    ∫   

 
     

    √  
 
 
 

 
 

      √     
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Integration Methods (     Method ): 

    method formula is : 

∫         ∫    

Examples : 

(1) ∫    ( )    

solution : 

     ( )                            

   
 

 
                          

  

 
 

∫         ∫    

∫    ( )     ( ) 
  

 
  ∫

  

 

 

 
    

   ( ) 
  

 
  
 

 
∫     

   ( ) 
  

 
  
 

 
 
  

 
   

   ( ) 
  

 
  
 

 
      

(2) ∫         

solution : 

                                

                                

∫         ∫    

∫              ∫      
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(3) ∫             

solution : 

                                     

                                      

∫         ∫    

∫                           ∫              

            ∫           

                    

 

Exercises : 

(1) ∫            

(2) ∫             

(3) ∫              

(4) ∫              

(5) ∫              

(6) ∫               

 


